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FUNCIÓN PERIÓDICA 


Si F(x) es una función periódica existe T z O que se cumple: 
F(x+T) = F(x) / (x + T) ЕТ 


Ejemplo: Hallar el periodo de las siguientes funciones: 
1) F(x) = Sen2x 
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CÁLCULO DE PERIODOS DE FUNCIONES TRIGONOMÉTRICAS 


Sea la función : F(x) = AF.T."(Bx+C) + D para calcular su periodo intervienen las 
constantes n y B 


i) Si F.T. : Sen, Cos, Sec, Сос 


serum uper і) Si F.T. : Tg, СО 


para n par о impar : 


para n par : 


> 


Ejemplos: Ejemplos: 
3 _ 27 T = 
PO) = Zen bo * F(x) = 2Tg*4x = T =— 
F(x) = 3Cos*= = T=T=65n *F(x)=3Tg“ | 2x- £ v. ao 
2 4 
2п 
T$ + Fb 1сю | X42 „M 
F(x) asec | x > 2 =3m F(x) = с" | 3 SER | Зи 
Í 3 
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GRÁFICAS ESPECIALES 


VaxA M | Max:A Min: -А 
ax: in: -A T = | аи 2 
ыр чена paro 2п n F(x) ACosBx(A>0) Periodo: = 
= | | 
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| МАХА Min0 


Max:A Miin:0 


Periodo: 1 
B 


2. i) F(x)=AlSenBx] (A > 0) 


ца. П 
lunan?” ii) F(x)=A|CosBx| (A > 0) | 
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NOTA: 


3. Desplazamiento Horizontal (D.H.) 


. = -S ` | 
1) y = -Senx F(x) = Asen(Bx + C) — D.H. = =. 


y = ASenBx = у= ASen(Bx+C) 
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NOTA: i) Graficamos : F(x) = 3Sen2x 
* — F(X)2AF.T.(Bx*C) 

La constante C no altera el periodo 
* F(x) = AF.T(Bx) + D 

La constante D no altera el periodo 


TI 
Ejemplo: Graficar F(x) = 3Sen(2x - 3) 
ii) Con desplazamiento: 
= О.Н: = 


SE 


E T (Desplaz. ala 


derecha) 
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Ejemplo: Graficar 
F(x) = -Cosx + 1 = Versx 


4. Desplazamiento Vertical (D.V.) | 
F(x) = ASenBx + D = DV. =D |. 


hj 


£^ 


y-ASenBx 


> 
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NOTA: 
Grafica de F(x) = Covx 


donde : 


ЕЕ. 
i) Amplitud: A = a 


siendo: Ри, FA +D Р A-D 
i) Periodo: T- = 


ii) Desplazamiento horizontal : 


aio 


iv) Desplazamiento vertical: D =F, -A 
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5. Gráficas Generalizadas 


i. F(x) = ASen(Bx + C) + D, (A > 0) li) F(x) =ACos(Bx + C) + D 
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01. Si: F(x) = c| xn y 
G(x) = със d 
determinar el dominio de G(x), si su 


periodo mínimo es igual al de F(x). © 
(n e 2) 


o 
Де 
C)R- (ва. nz m 
D) E - (возия 
| 


E) R= 43(2n + 3)— z} 
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02. De las siguientes proposiciones: 
( ) El periodo de: F(x) = |Tgx| es п 


( ) El periodo de: F(x) = Tg^4x es = 
( ) El periodo de: 

F(x) = 2соз 3x r Lj - 1 es ёп 

4 3 
( ) El periodo de: F(x) = Vers2x es п 
T 

( ) El periodo de: F(x) = Senx + Cosx es 2 
¿cuántas son correctas? 
A) 1 B)2 C)3 
D)4 E)5 
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03. Si: F(x) = aSen(kx) À G(x) = aCos(kx) 

son funciones cuya gráfica se muestra 
en la figura, hallar las coordenadas de P. 


= 
— sss 


O 
x И 
| e|N еў 
EJ 
Q 
Ma 
~E 
A 


L 
qui 
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04. Sea: 


F(x) = Cos(Senx), 


Indicar lo correcto: 


A) Es creciente [2; 3) 

B) Es decreciente en [5; 6] 
C) Es impar | 

D) No es periódica 

E) Fmin = Cos(F тах) 
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05. La gráfica de F, definida por: 


F(x) = |SenxCosxCscx| 


M 


es: 
AJA Y B) ay 
X X 
L D) ^Y 
X l Jx 
E) 4 Y 
W X 
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06. Calcular k, si el periodo de H(x) es = 


kx | 
Нод = 4Sen*] —— | -3 
(<) | x 


A)3ó-3⁄7 B)3 C) -3/7 
D) 2 Е) -1 
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07. Calcular el periodo de: 


sen * 
2 


y= 


A) п B) 2 С) 211 
D) 4 E) No es periódica 
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08. Calcular el área del rectángulo ABQP, si: 
AB = 2 u. 


-AT^ zu 7 m s 
A) 2Cos1° ucc. B) 3Sen1* Ti 
ou,» D) 3Sen1? u~ © 


E) /2Cos1° u° 
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09. Dada la función: 


Senx 


2Cos?X 
. 2 


2 X 
+ — _ 
Sec 5 1 


F(x) = 


0 <x <2TIr X = TT 
¿en qué intervalo la gráfica de F se 
encuentra debajo del eje X? 


A) (o z) B) = =) C) т = 
2 2 2 


D) 5 2n) в. SU 
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10. Dado: 


y = |Senx - 2|Senx|| 


2 


verdad de las siguientes proposiciones: 
( ) Crece en un tramo y decrece 

( ) Sólo crece 

( ) Sólo decrece 

A) VVV В) МЕМ C) FFF 

D) VFF E)VVF 


Я x € “ =}, indique el valor de 


М, 
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MOMENTO DE PRACTICAR 


PROBLEMAS Y RESOLUCION 


< 
СС 
(= 
LL] 
= 
O 
< 
O 
= 
СС 
= 


regla de 


la 
correspondencia de la función F. 


т- œ - = T 
+ + + + + 
PVV S T 
Elo Flo F|w Ех Elo 

t 4 


+ | 
Жо ¿o Fo Flo ¿o 


hallar 


figura, 


ўз Со 
ўз Со 
/3 Cos 
y3Co 
y3Cos 


la 


>> > > 
< б O O U 
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12. Hallar la extensión de: 


F(x) = Cos(Sen|x|) 


TE И 
SI: X = A 6 


AJO «F(x) < 1 

B) Cos1 « F(x) <1 

C) Cos1 « F(x) « Cos0,5 
D) Со$0,5 < F(x) < 1 

Е) -1 < F(x) < 1 
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13. Del gráfico, calcular el periodo del 
cosinusoide, si el área de la región 
sombreada es 3 u“. 


A) 2п 
B)2/3n 
C) 3/3 
D) 6/3 
E) 6/31 
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14. Construya el gráfico de la función: 
G(x) = Cosx |Cosx| - Senx |Senx] 
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15. Indicar la gráfica de: 


y = Cos(x + |x|) 


A) y B) Y 
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16. Si F es una función definida por 
F(x)=3Cos(5x), indicar verdadero (V) o 
falso (F) en las siguientes proposiciones: 


( ) El período mínimo de F es = 


()La función es decreciente en 
пп 


() Un punto donde F intersecta al eje X 


T 
65 = 


2 
A)VFV B)WF  OC)WV 
D)FVV ВР 
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17. Sea la función F definida рог 
F(x) = 4*5Cos2x, tiene como amplitud A 
y como periodo T. Calcule: 


' 41 
9 9 10 
A) 11 s ) 11 
py =! Еўт > i 
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18. Halle el periodo mínimo de la función F: 
Е(х)= /1 -Cos2x+y1+Cos2x 


TT — 
A) E: B) п с) = 


D) 2п E) ST 
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19. Si la funcion F esta definida por 
Fg=aSenf rix-cT). ‘la cual se 


muestra en la grafica, calcule el valor 
numérico de: F=a+b-c. 


А) 0 В) 5 C)7 
D) 10 E) 14 


> 
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20. Hale un periodo de las siguientes 
funciones: 
y = Cos(Senx) 
у = ¥1+|Cosx| 
у = Sen(|Tgx|+|Ctgx|) 
А) п; п; 11/2 
B) п; п/2; п/2 
C) п; п; 11/3 
D) 2п; п; 11⁄4 
E) 7/2; тт; 11/2 
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